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Trabajo Practico 6 Profesorado — Ingenieria Quimica

Ingenieria en Alimentacién
ESPACIOS VECTORIALES

1) Determina las componentes y el mdédulo del vector que tiene su origen en P y su extremo en Q. Representa
graficamente.

a)P=(72) ; Q= (35) enIR? b) P= (1;-2:4) ; Q= (;21)en IR
- B0 - &O > .
2) Dados los vectores a= g3 = glz yc= gO: de IR%, calcula y representa graficamente los vectores:
o o] 2]
a) a+b b) c- 2xa
2 10 & 49
3) Sean los vectores de IR?: a = g3 sy b= g 1 + determina a + b y calcula su moédulo ‘a+ b‘
& 35 & 2;
2] ']

&2 0 ga
4) Calcula el angulo determinado por los vectores a = g y b = ¢l
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5) Dado el vector u = ¢ =, determina su médulo. Indica si se trata de un vector normado o versor. En caso
2]

contrario, normalizalo. Recuerda que u = = xu . Verifica que u es normado.

IUI
&3 0
6) Determina un versor que sea ortogonal a v g T.
2g
el 9 23 0
7) Dados los vectores a = g 3-:y b= g 9+. Calcula el valor de k de modo que:
& 45 §k g
a) a y b sean colineales. b) a y b sean ortogonales, es decir, arb.
8) Calcula el producto vectorial a’ b, siendo:
2l 0 & 10
a)a:g-2+y b—gs; b) a=2x-3xj+4xk y b=3x+j-2xk

g
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9) Determina un versor u que sea ortogonal a los vectores v = ¢3:y w = ¢- 6=.
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|
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Q

10) Considera el paralelepipedo determinado por los vectores:
a=3x+2xj+k b=i+j+2xk y Cc=i+3x+3%
a) Calcula su volumen.

b) Halla el area de la cara determinada por a y c.

11) Analiza si los conjuntos dados son de vectores linealmente dependientes o independientes:

En IR?: a)A= Igogaeloaaov b) B = @eEgggJ
p&45 ag 167 g %
Ias.o aQoaeloU 1286220 st dl
En IR%: i <C ¢ — a6 Te
n IR”: c) C= jg24 (;1 5¢ 3 —y d)D = |927,917,95—:y

;81552 16150, 27
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12) Dados los siguientes conjuntos de vectores de IR?:
_Ias.oaél jdo ROl W jo80 el ded O

(B oo JRIEE -l

a) Analiza y justifica si cada uno de ellos constituye un sistema generador de IR?.
b) Analiza y justifica si alguno de ellos constituye una base de IR?.

13) Dados los siguientes conjuntos de vectores de IR?:

lado a0 a®ol 1a®2/30el da2 dl T4 6880 a2l
A= |B5Bsly B = 5/24¢3/25 3123, C= ldsdosay
52T 0 2 1§1 550 5564 I8 2
a) Analiza y justifica si cada uno de ellos constituye una base de IR®.
280
b) Escribe el vector u = §3+ como combinacion lineal de los vectores de A.
&85
2]

La siguiente ejercitacion ha sido extraida de evaluaciones finales:

®3 0 a0
1) Dados los vectores u = g l:yv = gl+:
25 805

a) Analiza y justifica si u y v son ortogonales. Si no lo son, calcula el angulo que determinan.

b) Analiza y justifica si {u ; v} constituye un conjunto de vectores linealmente independiente.

c) Encuentra un vector x que sea ortogonal a u y a v. Analiza y justifica si {u; v; x} constituye un
sistema generador de IR

d) Calcula el area del paralelogramo determinado por uy v.

e) Encuentra un vector y que sea combinacion lineal de u y v. Analiza y justifica si el conjunto {u; v; y}

constituye una base de IR®.

2 10 2l 0
2) Dados los vectores u = Ez +y Vv = Eo s
§05 & 25

a) Analiza vy justifica si {u ; v} constituye un conjunto de vectores linealmente independientes.
b) Calcula el angulo que forman dichos vectores.

c) Encuentra un vector y que sea linealmente dependiente con uy v. Analiza si el conjunto {u ; v; y}
constituye un sistema generador de IR>.

® 40

d) Analiza y justifica si el vector w = g 2 - es ortogonal a uy v. Si no lo es, encuentra un vector que lo sea.
€25
[

e) Analiza y justifica si {u; v; w} constituye una base de IR>.

<o) & 10 22 0
3) Dado los siguientes vectores de IR*: v, = g3+, v, = go + Y Vg = 33 +

&5 §45 & 25
a) Analiza si {v; ; v, } es un conjunto de vectores linealmente independientes. Justifica.

b) Analizasi {v; ; V,; V3 } es un sistema generador de IR®. Justifica.

¢) Encuentra un vector que sea ortogonal a v, y Vs, que sea unitario o normado.
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®2 0

d) Siy= ‘é x +, halla el valor de x para que y * v, .
&35

e) Calcula el angulo comprendido entre v, y v,.

slo @m0 o
4) Sea el conjunto de vectores F = {\71;\72;\73;\74}, donde: vy =¢- 2+, V, =¢0+, Vz=¢ 1l:y v, =2+
§1;  @;  §o; &
a) Analiza si F = {\71;\72;\73;\74} es un sistema generador del espacio vectorial IR¥(R) .
220
b) Encuentra, si es posible, los coeficientes a, b y g, de manera que el vector w = ¢4+ se pueda

&5

expresar como combinacion lineal de los vectores v;, v, y v, de F.

el o &2 0
5) En IR® se tienen los vectores u = g3 +yv= gl +.
&1 &1

a) Demuestra que u y v son linealmente independientes.
® 20
b) Encuentra, si es posible, los escalares a y B tales que el vector w = g 4 : se pueda expresar como
£05
combinacion lineal de u y de v.

c) Normaliza los vectores u, vy w.

6) Dados los puntosde IR a=(1;1),b=(3;3)yc=(1;-1)
a) Represéntalos graficamente.
b) Halla la amplitud de los angulos interiores del triangulo abc, determinado por ellos.

b) Calcula el perimetro y el area del mismo.

® 20 2 10
7) Halla un vector de direccidon perpendicular a u = g 3:yv= g 4 .
§2 5 §15

a) Usando producto escalar.

b) Usando producto vectorial.
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